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Problem.
Kolorowanie online to gra pomiędzy Prezenterem i Algorytmem. Gra rozgrywana jest w

rundach na planszy, która na początku jest pustym grafem. W każdej kolejnej rundzie Prezen-
ter dodaje do grafu jeden wierzchołek wraz z krawędziami do niektórych z wcześniej dodanych
wierzchołków. Algorytm nadaje nowo dodanemu wierzchołkowi kolor – liczbę naturalną, która
jest inna niż kolory nadane sąsiadom wierzchołka. Alogrytm chce użyć jak najmniejszej liczby
kolorów podczas całej rozgrywki, a celem Prezentera jest wymuszenie użycia jak największej
liczby kolorów.

Ważna modyfikacja tego problemu nakłada na Prezentera dodatkowy wymóg: W każdym
ruchu, sąsiedztwo nowo dodanego wierzchołka jest zbiorem niezależnym. Przy tym dodatkowym
założeniu, grafy, które mogą zostać skonstruowane nie zawierają trójkątów. W tym wariancie
możliwe są podliniowe (używające o(n) kolorów w n rundach) algorytmy kolorujące – Lovász,
Saks i Trotter [LST89] pokazali algorytm, który używa n

log logn kolorów.
Prosta strategia dla Prezentera [DKV13, GKMZ14] wymusza użycie Ω(

√
n) kolorów. Czy

potrafimy zaadaptować geometryczne konstrukcje Erdősa [Erd66] do sytuacji online i dostać
lepsze ograniczenia dolne w tym problemie?
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