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Problem. Rozwazmy nastepujaca gre w wymuszanie grafu G, rozgrywana pomiedzy dwoma
graczami: Prezenterem i Malarzem. W trakcie gry Prezenter buduje graf planarny, wprowadza-
jac jego kolejne krawedzie (by¢ moze wraz z nowymi wierzchotkami). Malarz koloruje kazda
krawedz natychmiast po jej wprowadzeniu jednym z dwéch koloréw: czerwonym badz niebieskim.
Gre wygrywa Prezenter jezeli posiada strategie, ktora niezaleznie od przyjetej strategii Malarza,
wymusi pojawienie sie w prezentowanym grafie monochromatycznej kopii grafu G. W przeci-
wnym przypadku, gre wygrywa Malarz.

Nazwijmy opisana powyzej gre grq ramseyowskq w klasie grafow planarnych. Grytczuk,
Haluszczak i Kierstead [GHKO04] postawili nastepujaca hipoteze: w grze ramseyowskiej w
klasie graféw planarnych Prezenter ma strategie wymuszajaca wystapienie monochromaty-
cznego grafu G wtedy i tylko wtedy, gdy G jest grafem zewnetrznie planarnym. W pracy
|Pet44]| Petrickova wykazala, ze hipoteza ta jest tylko czesciowo prawdziwa udowadniajac, ze
w grze na grafach planarnych Prezenter moze wymusié¢ nie tylko kazdy graf zewnetrznie pla-
narny, ale réwniez pewne grafy, ktére zewnetrznie planarne nie sg.

Pytanie jest nastepujace: Czy istnieje taki graf planarny G, ze w grze na grafach planarnych
Malarz posiada strategie unikajaca monochromatycznych kopii grafu G7 Pytanie to jest ot-
warte nawet wowczas, gdy graf G jest klikg na czterech wierzchotkach. Czy moze jest tak, ze
Prezenter moze wymusi¢ kazdy graf planarny?

Podobne pytania rozwazane byly juz w innych klasach graféw. Dla przyktadu, w grze na
grafach k-kolorowalnych Prezenter moze wymusié¢ kazdy graf k-kolorowalny |[GHKO04|, w grze
na grafach o liczbie kolorujacej co najwyzej (2d — 1) Prezenter moze wymusié¢ kazdy graf o
liczbie kolorujacej d [CFS14]. Pomimo iz literatura dotyczaca gier ramseyowskich jest juz
dos¢ bogata, brak jest dotychczas wynikéw pokazujacych nietrywialne strategie dla Malarza.
Strategia dla Malarza unikajacego kliki K4 (lub innego grafu planarnego) w grze na grafach
planarnych mogtaby by¢ pierwszym takim przykladem.
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